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Esercizio 6 (7 punti) 

a) 2ݔ + 2 ≥ ݔ   ⟹   0 ≥ ௙ܦ   ⟹   1− = [−1; +∞[  (1 punto) 

 

b) ൜ݕ = 3 − ݔ2√ + 2
ݕ = 6 − ݔ

   ⟹              3− ݔ2√ + 2 = 6 −  ݔ

ݔ2√ + 2 = ݔ − 3   (*) 

ݔ2√) + 2)ଶ = ݔ) − 3)ଶ 

ݔ2 + 2 = ଶݔ − ݔ6 + 9 

ଶݔ − ݔ8 + 7 = 0 

ݔ = 7  verifica in (*): 4 = 4  ok    ⟹  ݕ = 6 − 7 =  (punti 2)  (1−;7)ܫ   ⟹  1−

ݔ = 1  verifica in (*): 2 ≠ −2  no 

 

c) 3 − ݔ2√ + 2 = 2 
ݔ2√ + 2 = 1 (**) 
ݔ2 + 2 = 1 

ݔ = − ଵ
ଶ
  verifica in (**) ok  ⟹     Controimmagine di 2: − ଵ

ଶ
  

 
3 − ݔ2√ + 2 = 4 
ݔ2√ + 2 = −1 impossibile ⟹   Controimmagine di 4:∅  (1 punto) 

 

d) ݕ = 3 − ݔ2√ + 2 
ݔ2√ + 2 = 3 −  ݕ
ݔ2√) + 2)ଶ = (3 −  ଶ(ݕ

ݔ2 + 2 = (3 −  ଶ(ݕ

ݔ = (ଷି௬)మିଶ
ଶ

                  ⟹    ݂ିଵ(ݔ) = ଵ
ଶ
ଶݔ − ݔ3 + ଻

ଶ
 (2 punti) 

 

e) ܦ௙షభ = ]−∞; 3]   dato che ܦ௙షభ =  ௙     (1 punto)݉ܫ
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Esercizio 7 (7 punti) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

a) ቐ
ݔ > 0
௫
ଶ

> 0
8 − ݔ2 > 0

  ⟺ ݔ   ∈ ]0 cm ; 4 cm[  (1 punto) 

 

b) ܸ = 3ଶ ∙ ߨ ∙ (8 − 2 ∙ 3) + ଵ
ଷ
∙ 3ଶ ∙ ߨ ∙ ଷ

ଶ
= ସହ

ଶ
∙ cmଷ ߨ  (2 punti) 

c) ܸ(ݔ) = ଶݔ ∙ ߨ ∙ (8 − (ݔ2 + ଵ
ଷ
∙ ଶݔ ∙ ߨ ∙ ௫

ଶ
= − ଵଵ

଺
∙ ߨ ∙ ଷݔ + 8 ∙ ߨ ∙ ଶ cmଷݔ  (2 punti) 

 

d) Dal grafico si può leggere il valore di ݔ che massimizza il volume: 

ݔ ≅ 2.9ܿ݉  

 (2 punti) 
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Esercizio 8 (7 punti) 

a) ܸ (20) = 20 ∙ 1,3ଶ଴ ≅ 3801 visualizzazioni  (1 punto) 

 

b) Dall’equazione della funzione si legge immediatamente la percentuale di 

crescita giornaliera delle visualizzazioni: ݌ = 0.3 = 30%  

Algebricamente: 

݌ = ௏(ଵ)ି௏(଴)
௏(଴)

= ଶ଴∙ଵ.ଷభିଶ଴∙ଵ.ଷబ

ଶ଴∙ଵ.ଷబ
= ଺

ଶ଴
= 0.3 = 30%  (1 punto) 

 

c) ܸ (ݐ) = 1000 ∙ ܸ(0)   ⟺   20 ∙ 1.3௧ = 1000 ∙ 20  ⟺   20 ∙ 1.3௧ = 1000 ∙ 20   

⟺  1.3௧ = 1000  ⟺ ݐ   = ୪୭୥(ଵ଴଴଴)
୪୭୥(ଵ.ଷ) ≅  26.33 giorni  (2 punti) 

 

d)  6200 = ܥ ∙ 1,3ଶ∙ଵସ; ܥ   = ଺ଶ଴଴
ଵହହ଴.ଷ

≅ 4            C = 4  (1 punto) 

 

e) 60000 = 20 ∙ 1.3௧ + 4 ∙ 1.3ଶ௧ ݖ ݋ݐݏ݋݌    = 1.3௧  → ଶݖ4 + ݖ20 − 60000 = 0 

zଵିଶ =
−20 ± 980

8
  →  zଵ = 120 ;  zଶ = −125  

ଵݖ = 1.3௧ = 120 ↔ ݐ = ଵ.ଷ(120)݃݋݈ =  ݅݊ݎ݋݅݃ 18.25

ଶݖ = 1.3௧ = −125 ↔  ݈ܾ݁݅݅ݏݏ݋݌݉݅

 

Dunque dopo 18.25 giorni.  (2 punti) 
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Esercizio 9 (7 punti) 

a) ܱܦሬሬሬሬሬሬ⃗ = ܱܵሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܦܵ = ܱܵሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܵܤ = ൭
3
−1
2
൱ + ൭

1
−2
−2

൱ = ൭
4
−3
0
൱ ⟹ 3−;4)ܦ; 0)   

 (1 punto) 
 

b) ܧܤ ሬሬሬሬሬሬ⃗ ∙ ሬሬሬሬሬሬ⃗ ܣܤ = 0  

൭
ݔ − 2
−4
−1

൱ ∙ ൭
−1
0
−3

൱ = 2 − ݔ + 3 = ݔ  ⟹  0 = ;3−;5)ܧ ⟹   5 3)  (1,5 punti) 

 

c) ݎ = ฮܵܤሬሬሬሬሬ⃗ ฮ = √1 + 4 + 4 = 3cm  (1 punto) 

 

d) ฮܵܥሬሬሬሬ⃗ ฮ = 3  ⟹  ะ൭
1
−2

2 − ݖ
൱ะ = ඥ1 + 4 + (2 − ଶ(ݖ = 3 

5 + (2 − ଶ(ݖ = 9 

(2 − ଶ(ݖ = 4 

2 − ݖ = ±2 

ݖ = ;2)ܥ  ⟹   0 1; ݖ        (0 = ;2) ܤ  ⟹   4 1; 4) (1,5 punti) 

e) Calcolare l’angolo ߪ =  ෣ܤܵܣ

ሬሬሬሬሬሬ⃗ ܣܵ = ൭
−2
2
−1

൱   ฮܵܣሬሬሬሬሬ⃗ ฮ = ݎ = 3    e ܵܤ ሬሬሬሬሬሬ⃗ = ൭
−1
2
2
൱   ฮܵܤሬሬሬሬሬ⃗ ฮ = ݎ = 3     

ሬሬሬሬሬሬ⃗ ܣܵ ∙ ሬሬሬሬሬሬ⃗ ܤܵ = 2 + 4 − 2 = 4 

ߪ = ݏ݋ܿݎܽ ቆ
ሬሬሬሬሬሬ⃗ ܣܵ ∙ ሬሬሬሬሬሬ⃗ ܤܵ

ฮܵܣሬሬሬሬሬ⃗ ฮ ∙ ฮܵܤሬሬሬሬሬ⃗ ฮ
ቇ = ݏ݋ܿݎܽ ൬

4
9
൰ = 63,61° 

= ܤܣ݋ܿݎܽ ߪ  ∙ ݎ ∙ గ
ଵ଼଴°

= 63.61° ∙ 3 ∙ గ
ଵ଼଴°

= 3,33 cm  (2 punti) 
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Esercizio 10 (7 punti) 

a) α = 2 ∙ Arctan ቀ ଺଴
ଷ଴଴

ቁ = 22,62°  (1,5 punti) 
 

b)   

a = ඥ(60 ∙ sin(60°))ଶ + 300ଶమ = 304,47 cm 

 

ܜ܉ܔۯ = ଺∙଺଴∙ଷ଴ସ,ସ଻
ଶ

= ⋯ = 548,04 dmଶ  (2 punti) 

 

c)  

Raggio inferiore: R = ଶଶ଴
ଶ

= 110 cm, Raggio superiore: r = ୊େ
ଶ

= 85 cm  

V୲୰୭୬ୡ୭ ୢ୧ ୡ୭୬୭ =  
π ∙ 85

3
∙ (110ଶ + 85ଶ + 110 ∙ 85) = ⋯ = 2,55 mଷ 

 

Vୡ୧୪୧୬ୢ୰୭ ୧୬୲ୣ୰୬୭ =  π ∙ 60ଶ ∙ 85 = ⋯ = 0,96 mଷ 

 

૚܄ =  2,55 − 0,96 = 1,59 mଷ  (2 punti) 

 

d)  (1.5 punti) 

૛܄ =
1,59 ∙ 10଺

5ଷ
= 12720,00 cmଷ  

 

 


