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Esercizio 1 (7 punti) 
 

a)   

3ଷ ∙ (3ଶ௠)ଶ − ඨ 1
27

య
∙ 81௠ାଵ = 

3ଷ ∙ 3ସ௠ − 3ି
ଷ
ଷ ∙ (3ସ)௠ାଵ = 3ସ௠ାଷ − 3ିଵ ∙ 3ସ௠ାସ = 

 
= 3ସ௠ାଷ − 3ସ௠ାଷ = 0  (2 punti) 
 
 

b)  
i) logହ(2ܾ) − 2 ∙ logହ(ܾ) = − 1   ⟺   logହ ቀ

ଶ௕
௕మ
ቁ = −1  

⟺  logହ ൬
2
ܾ
൰ = −1 ⟺  5ିଵ =

2
ܾ

  ⟺  
ܾ
2

= 5  ⟺   ܾ = 10  

 
ii) logଶ൫logଵ଴(ݔ)൯ = logଽ(81)   ⟺   logଶ൫logଵ଴ (ݔ)൯ = 2  ⟺  

 
2ଶ = logଵ଴(ݔ)    ⟺ ݔ    = 10ସ = 10000  

 (2.5 punti) 

c)   

൞
20 = ܣ ∙ 4

್
య

10 = ܣ ∙ 4
್
ల

   ⟺  

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧

ଶ଴

ସ
್
య

= ܣ

10 = ଶ଴

ସ
್
య
∙ 4

್
ల

  ⟺  ൞

ଶ଴

ସ
್
య

= ܣ

10 = 20 ∙ 4
್
లି

್
య

 ⟺   ൞

ଶ଴

ସ
್
య

= ܣ

10 = 20 ∙ 4ି
್
ల

  

10 = 20 ∙ 4ି
್
ల  ⟺  ଵ

ଶ
= (2ଶ)ି

್
ల   ⟺  2ିଵ = 2ି

್
య   ⟺−1 = − ௕

ଷ
 ⟺  ܾ = 3  ;    

ܣ = ଶ଴
ସభ

= 5  (2.5 punti) 
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Esercizio 2 (7 punti) 

a) ܲ(2; 25)        ݂(2) = 16 − 4 + 8 + 15 = 35 ≠ 25      ܲ ∉ ݂  (1 punto) 

 

b) ଵ
ଶ
∙ ݔ ∙ ݔ2) + 3) ∙ ଶݔ) − ݔ2 + 5) = 0. Siccome il trinomio ݔଶ − ݔ2 + 5  non è 

fattorizzabile (∆= −16 < 0), gli zeri sono:  ௙ܼ = ቄ− ଷ
ଶ

; 0ቅ  . (1 punto) 

 

c) ݂ è una funzione polinomiale con ݂(2) > 0 e ௙ܼ = ቄ− ଷ
ଶ

; 0ቅ. Visto che 

entrambi gli zeri sono semplici si ha che:   ܵ = ቃ−∞;− ଷ
ଶ
ቂ ∪ ]0; +∞[ .   

                                                                                                      (1.5 punti) 
Eventuale tabella dei segni: 
 − ଷ

ଶ
                           0 

1
2  + − − ݔ

ݔ2 + 3 − + + 

ଶݔ − ݔ2 + 5 + + + 

 + − + (ݔ)݂

  

d) Lo zero -3 ha una molteplicità 2 e lo zero 4 ha una molteplicità 1, quindi: 
(ݔ)݃ = ܽ ∙ ݔ) + 3)ଶ ∙ ݔ) − 4). Visto che il grafico di ݃ passa per ܲ(2; 25):   
25 = ܽ ∙ (2 + 3)ଶ ∙ (2 − 4) ⇔  25 = ܽ ∙ 25 ∙ (−2)  ⇔ ܽ = − ଵ

ଶ
 

(ݔ)݃  = − ଵ
ଶ
∙ ݔ) + 3)ଶ ∙ ݔ) − 4)        (2 punti) 

 
e) ݔସ − ଵ

ଶ
ଷݔ + ଶݔ2 + ଵହ

ଶ
ݔ = − ଵ

ଶ
ଷݔ − ଶݔ + ଵହ

ଶ
ݔ + 18 

ସݔ + ଶݔ3 − 18 = 0   ponendo ݐ =  ଶݔ
ଶݐ + ݐ3 − 18 = 0 
ݐ) + ݐ)(6 − 3) = 0 
ݐ = ଶݔ = −6   impossibile 

ݐ = ଶݔ = 3   ⟹ ݔ     = ±√3  (1.5 punti) 
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Esercizio 3 (7 punti) 
 

a) Punto di intersezione con l’asse ௫ܱ: ܫ௫(ݔ ;  (ݕ 

 ݕ = 0; 

 0   :ݔ = logସ(2ݔ + 2)   ⟺   1 = ݔ2 + 2  ⟺ ݔ   = − ଵ
ଶ

= −0.5 ∉  ௙ܦ 

⟹ Nessun punto di intersezione con lᇱasse ௫ܱ.  

Punto di intersezione con l’asse ௬ܱ: ܫ௬(ݔ ;  (ݕ 

 ݔ = 0; 

 ݕ = logସ(2 ∙ 0 + 2) = logସ(2) = ଵ
ଶ
 

⟹ ; ௬(0ܫ ଵ
ଶ
)  (2 punti) 

b) ݉ܫ௙ = ቂଵ
ଶ

 ; 2ቃ   (1 punto) 

c) ܦ௚ = ]0 ;  +∞[   (1 punto) 

d) Punto di intersezione: ܫ 

logସ(2ݔ + 2) = logସ(ݔ) +  logସ(ݔ + 1)   ⟺   logସ(2ݔ + 2) = logସ[ݔ)ݔ + 1)] 

⟺ ݔ2   + 2 = ݔ)ݔ + 1)  ⟺ ଶݔ   − ݔ − 2 = 0  ⟺ ݔ)   − ݔ)(2 + 1) = 0 

⟺ ଵݔ   = −1  ; ଶݔ   = 2 

ଵݔ ∉ ௙ܦ  ∩ , ௚ܦ ଶݔ ∈ ௙ܦ  ∩     ௚ܦ

ଶݕ = ݂(2) = logସ(2 ∙ 2 + 2) = logସ(6) 

⟹ ; 2)ܫ    logସ(6))  (2 punti) 

e) Grafico di ݂: ܥ  (1 punto) 
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Esercizio 4 (7 punti) 
a)  

i) ݂(5) = |−2 ∙ 5 + 4| + 2 ∙ 5 − 1 = |−6| + 9 = 15  

ii) ݂(ݔ) = 7 ⇔ ݔ2−| + 4| + ݔ2 − 1 = 7 

⇔ ൜ ݔ2− + 4 + ݔ2 − ݔ ݁ݏ   1 < 2
ݔ2−)− + 4) + ݔ2 − ݔ ݁ݏ   1 ≥ 2 = 7 ⇔ ቄ          3     ݔ ݁ݏ < 2

ݔ4 − ݔ ݁ݏ   5 ≥ 2 = 7  

⇔ ቄ 3 = ݔ ݁ݏ   7 < 2
ݔ4  = ݔ ݁ݏ   12  ≥ 2         ⇒ ܵ = {3}  

iii) Il grafico corretto è il ܤ  

 (3 punti: 1 punto per item)  

b)  
ݔ3) − 2)ଷ − 4 ∙ ݔ3) − 2) = 0  
⇔ ݔ3) − 2) ∙ ݔ3)] − 2)ଶ − 4] = 0 
⇔ ݔ3) − 2) ∙ ଶݔ9) − ݔ12 + 4 − 4) = 0 
⇔ ݔ3) − 2) ∙ 3 ∙ ݔ ∙ ݔ3) − 4) = 0 

 ⇒  ܵ = ቄ0; ଶ
ଷ

; ସ
ଷ
ቅ         (2 punti) 

    

c) 8 − ଶݔ ≤  ଵ଺
௫మ

  
 

⇔ 0 ≤  
ଶݔ8−   + ସݔ + 16  

ଶݔ
 ⟺   0 ≤  

ଶݔ)   − 4)ଶ  
ଶݔ

  
 
⇒  ܵ = ℝ ∖ {0}  

 (2 punti) 
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Esercizio 5 (7 punti) 

a) ܱܤሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܣܱ + 18 ∙ ሬሬ⃗ ݏ = ൭
500
−200

10
൱ + 18 ∙ ൭

−100
100

5
൱ = ൭

−1300
1600
100

൱  

;1300−)ܤ 1600; 100)  (2 punti) 
 
 

b) ܷ ∈ ஺஻ݎ   ⇒   ൭
200
݇
ℎ
൱ =  ൭

500
−200

10
൱ + ݐ ∙ ൭

−100
100

5
൱    ⇒    ൝

200 = 500 − ݐ100
݇ = −200 + ݐ100
ℎ = 10 + ݐ5

  ⇒ 

ቐ
ݐ = 3

݇ = −200 + ݐ100 = −200 + 100 ∙ 3 = 100
ℎ = 10 + ݐ5 = 10 + 5 ∙ 3 = 25

 

Oppure ܷܣ ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = ߣ ∙ ሬሬ⃗ ݏ   …. (1 punto) 

 

c) ܷܥ ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = ൭
400
400

0
൱;  i due vettori sono perpendicolari se ܷܥ ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ∙ ሬሬ⃗ ݏ = 0   

 ൭
400
400

0
൱ ∙ ൭

−100
100

5
൱ = −400 + 400 + 0 = 0  Ok (2 punti) 

 

d) Il punto E è dato dall’intersezione della retta passante per U di direzione 
݀⃗ e della retta passante per C di direzione ⃗ݐ. 
ܱܷሬሬሬሬሬሬ⃗ + ߤ ∙ ݀⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܥܱ + ߣ ∙   ݐ⃗

൭
200
100
25

൱ + ߤ ∙ ൭
0
0
1
൱ =  ൭

600
500
25

൱ + ߣ ∙ ൭
−4
−4
1
൱    ⇔    ൝

200 = 600 − ߣ4
100 = 500 − ߣ4
25 + ߤ = 25 + ߣ

  ⇔   

൝
ߣ = 100
ߣ = 100

ߤ = ߣ = 100
;200)ܧ   ⇒         100; 125)  (2 punti) 

 
 


