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Esercizio 1 (8 punti) 

a. (ݔ௡)ଶ ∙ ହ(ଷݔ) ÷ ݔ
మ೙శభయ

య = ଶ௡ାଵହିݔ
మ೙శభయ

య = ݔ
ల೙శరఱషమ೙షభయ

య = ݔ
ర೙శయమ

య = ସ௡ାଷଶయݔ√  

(1 punto) 

 

b. ቀ௫
బ∙௬షర∙௭

௫∙௬షభ∙௭మ
ቁ
ିଶ

= ଵିݔ) ∙ ସାଵିݕ ∙ ଵିଶ)ିଶݖ = ଶݔ ∙ ଺ݕ ∙  ଶݖ

(1 punto) 
 
 

c.  logହ(ܾ) = −3 ⇔ 5ିଷ = ܾ ⇔ ܾ = ଵ
ଵଶହ

      (1 punto) 

 
 

d. log௔ ቀ
ଽ
ଵ଺
ቁ = 2 ⇔ ܽଶ = ଽ

ଵ଺
⇔ ܽ = ± ଷ

ସ
, ݊݋ܿ − ଷ

ସ
݈ܾ݁݅ܽݐݐ݁ܿܿܽ ݊݋݊  ⇒ ܽ = ଷ

ସ
 

(1 punto) 
 

e. ݈ ଴.ହ݃݋ ቀ
ଵ
଺ସ
ቁ = ܿ ⇔ భ݃݋݈

మ
ቀ ଵ
଺ସ
ቁ = ܿ ⇔ ቀଵ

ଶ
ቁ
௖

= ଵ
଺ସ
⇔ ቀଵ

ଶ
ቁ
௖

= ቀଵ
ଶ
ቁ
଺
⇔ ܿ = 6 

(1 punto) 

 

f. ඥ௬ళ√௬
ల ∙ඥଵା௬షభ

ටඥ௬ఱ
భబ

∙௬∙ඥ௬షభା௬షమ
=

ටඥ௬భర∙௬
ల

∙ට೤శభ೤

ඥ௬ఱమబ ∙௬∙ට೤శభ೤మ

=
ඥ௬భఱభమ ∙ට೤శభ೤

ඥ௬∙௬రర ∙ට೤శభ೤మ

=
ඥ௬ఱర ∙ට೤శభ೤

ඥ௬ఱర ∙ට೤శభ೤మ

= ට௬ାଵ
௬
∙ ௬మ

௬ାଵ
= ඥݕ 

(3 punti) 
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Esercizio 2 (8 punti) 

a) Le funzioni sono rispettivamente di 4o, 3o e 3o grado.  (1 punto) 

b) La funzione g(x) è positiva per x ∈ ]-∞;-2[ ⋃]2; 3[⋃  ]4; +∞[; 

è negativa per x ∈ ]-2;2[ ⋃]3; 4[; 

si annulla per x ∈ {−2;  2; 3; 4}  (1,5 punti) 

c) h(x) = - h(-x) quindi la funzione è dispari. (1 punto) 

 

d) Tracciando il grafico della retta y = 3x -2, si vede che le intersezioni 

della retta con la cubica si hanno per x = 1 e x = -2. Perciò la funzione 

i(x) ha degli zeri nei punti (-2;0) e (1;0). (2 punti) 

 

e) i) Osservando gli zeri e i segni della funzione, h è dispari, dunque 

simmetrica rispetto all’origine la funzione h corrisponde alla numero (1);  
 (1,5 punti) 
ii)L’unità corrisponde a un quadretto su entrambi gli assi. (1 punto) 
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Esercizio 3 (8 punti) 

a) calcolo del campo di esistenza/ dominio dell’equazione: 

ቄ ݔ > 0
ݔ − 8 > 0; ቄݔ > 0

ݔ > 8; → .௘௤ܦ  =]8; +∞[ 

logଷ(x) + logଷ(x − 8) = +2;  logଷ[(x) ∙ (x − 8)] = +2 ↔  3ଶ = ଶݔ −  ;ݔ8

ଶݔ − ݔ8 − 9 = ଵିଶݔ  ;0 =
8 ± ඥ(−8)ଶ − 4 ∙ 1 ∙ (−9)

2 ∙ 1
=

8 ± 10
2

→ 

→ ૚ܠ  = +ૢ;    

 → ଶݔ = −1 non appartiene al dominio dell’equazione. 

Quindi:  S = {9} (0,5 dominio, 1,5 punti risultato) 

 

b) i) 

 ݂ ∩ ݕቊ :ݔ = ଽ
ସ
∙ (0,5)୶ + 3
ݕ = 0

;   ଽ
ସ
∙ (0,5)୶ + 3 = 0; ቀଵ

ଶ
ቁ
௫

= − ସ
ଷ

 → .ݍ݁  ݈ܾ݁݅݅ݏݏ݋݌݉݅

݃ ∩ ݕ൜ :ݔ = 2୶ − 1
ݕ = 0 ;   2୶ − 1 = 0; 2௫ = 1 → ݔ = ;0)ܣ   ;0 0) 

݂ ∩ ݕ൝ :ݕ =
9
4
∙ (0,5)୶ + 3

ݔ = 0
ݕ   ; =

9
4
∙ (0,5)଴ + 3;   y =

21
4

ܤ  ; ൬0;  
21
4
൰ 

݃ ∩ ݕቄ :ݕ = 2୶ − 1
ݔ = 0

; ݕ    = 2଴ − 1 = 0;  → ݕ = ;0)ܣ  ;0 0) 

 (1 punto per f, 1 punto per g) 
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ii)  

Funzione f: 

ݕ:݋݌݅ݐ ݈݁݀ ݁݊݋݅ݖ݊ݑ݂  = ܤ ∙ ܽ௫ + → ܥ ܽ = ଵ
ଶ

ܤ; > 0 →  ݁ݐ݊݁ܿݏ݁ݎܿݏ݁݀ ݁݊݋݅ݖ݊ݑ݂ ݂

Funzione g: 

ݕ:݋݌݅ݐ ݈݁݀ ݁݊݋݅ݖ݊ݑ݂  = ܽ௫ + → ܤ ܽ = ଵ
ଶ

;  →  ݁ݐ݊݁ܿݏ݁ݎܿ ݁݊݋݅ݖ݊ݑ݂ ݃

(1 punto per f, 1 punto per g) 

iii) 

݂ ∩ ݃: ൝ݕ =
9
4
∙ (0,5)୶ + 3

ݕ = 2୶ − 1
;   

9
4
∙ (0,5)୶ + 3 = 2୶ − 1 

9
4
∙ 2ି୶ + 4 − 2୶ = 0;  

9
4
∙

1
2୶

+ 4 − 2୶ = 0 → 2୶ ݋ݐݏ݋݌ = ܼ;   

9
4
∙

1
Z

+ 4 − Z = 0;  4ܼ 
9 + 16ܼ − 4ܼଶ

4ܼ
= 0 ∙ 4ܼ;  −4ܼଶ + 16ܼ + 9 = 0 

ܼଵିଶ =
−16 ± ඥ16ଶ − 4 ∙ (−4) ∙ 9

2(−4) =
−16 ± 20

−8
→ 

ܼଵ = 2௫ = −
1
2
→ .ݍ݁  ݈ܾ݁݅݅ݏݏ݋݌݉݅

ܼଶ = 2௫ = ଽ
ଶ
→ ݔ = ଶ(ଽ݃݋݈

ଶ
) → ݕ = 2௟௢௚మ(వమ) − 1 = ଽ

ଶ
− 1 = ଻

ଶ
→ ܥ ቀ݈݃݋ଶ ቀ

ଽ
ଶ
ቁ ; ଻

ଶ
ቁ 

(2 punti) 
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Esercizio 4 (8 punti) 

a. |ݔଶ − |ݔ = 6 
ቄݔ < 0 ∨ ݔ  > 1

ଶݔ − ݔ = 6  ∨ ቄ 0 < ݔ  < 1
ଶݔ− + ݔ = 6 

 

൜ ݔ < 0 ∨ ݔ  > 1
ݔ) − ݔ)(3 + 2) = 0 ∨ ቄ 0 < ݔ  < 1

ଶݔ− + ݔ − 6 = 0 

 

S = {-2; 3}          (2 punti) 

 

 

b. √ݔଶ + ݔ2 − 15 = ݔ − 1 ⇒ ൝
ଶݔ + ݔ2 − 15 ≥ 0

ݔ − 1 ≥ 0
ଶݔ + ݔ2 − 15 = ݔ) − 1)ଶ

⇒ 

 

൝
ݔ) + ݔ)(5 − 3) ≥ 0

ݔ ≥ 1
ଶݔ + ݔ2 − 15 = ଶݔ − ݔ2 + 1

⇒ ൝
ݔ ≤ −5 ∪ ݔ ≥ 3

ݔ ≥ 1
ݔ4 = 16

⇒ ቄݔ ≥ 3
ݔ = 4 

 

S = {4}          (2 punti) 

c. |ݔଷ − 64| = 0 ⇒ ଷݔ − 64 = 0 ⇒ ଷݔ = 64 ⇒ ݔ = 4 

S = {4}          (2 punti) 

 

d. (ݔଶ − 4)ଶ − ଶݔ)15 − 4) − 100 = 0 ⇒ ଶݔ) ݋ݐݏ݋݌ − 4) =  ݐ
 

ଶݐ − ݐ15 − 100 = 0 ⇒ ݐ) − ݐ)(20 + 5) = 0 ⇒
ݐ = 20
ݐ = −5

 

 ݔଶ − 4 = 20 ⇔ ଶݔ = 24 ⇔ ݔ = ±√24 
 ݔଶ − 4 = −5 ⇔ ଶݔ = ݔ∄,1− ∈ ℝ 

 

S = {−2√6; 2√6}         (2 punti) 
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Esercizio 5 (8 punti) 

Sono dati i vettori ݑሬ⃗ = ൭
1
−1
2
൱  e ⃗ݒ = ൭

0
2
−1

൱  

a)  

Si osserva che ݑሬ⃗ ≠ 0ሬ⃗   e ⃗ݒ ≠ 0ሬ⃗  . 

Collineari: ݑሬ⃗  e ⃗ݒ sono collineari se esiste un ߣ tale che ݑሬ⃗ =   .ݒ⃗ߣ 

൝
1 = 0 ∙ ߣ
−1 = 2 ∙ ߣ
2 = −1 ∙ ߣ

, non esiste un ߣ,quindi  ݑሬ⃗  e ⃗ݒ non sono collineari. 

Ortogonali: ݑሬ⃗  e ⃗ݒ sono ortogonali se il prodotto scalare tra ݑሬ⃗  e ⃗ݒ è nullo. 
ሬ⃗ݑݒ⃗ = −4 ≠ 0, quindi  ݑሬ⃗  e ⃗ݒ non sono ortogonali 

(1 punto collineare, 1 punto ortogonale) 

b) Determinare ݓ௬ e ݓ௭ del vettore ݓሬሬ⃗ = ൭
3
௬ݓ
௭ݓ
൱ tale che ݓሬሬ⃗ ݑሬ⃗ = 0 e ݓሬሬ⃗ ⃗ݒ = 3 

൜
3 ௬ݓ− + ௭ݓ2 = 0

௬ݓ2 − ௭ݓ = 3 ⇔ ൜
௬ݓ2− + ௭ݓ4 = −6

௬ݓ2 − ௭ݓ = 3 ⇔ ൜
௬ݓ2− + ௭ݓ4 = −6

௭ݓ3 = −3  

⇔ ൜
௬ݓ2− + 4(−1) = −6

௭ݓ = −1 ⇔ ൜
௬ݓ = 1
௭ݓ = −1 

  

Le coordinate del vettore sono ݓሬሬ⃗ = ൭
3
1
−1

൱ (2 punti) 

 
c) La retta ݎ passa per il punto 2)ܣ; 3; 4) e ha come direzione il vettore ݑሬ⃗ .  

Il punto 5−)ܤ; 2; 7) appartiene alla retta ݎ?  

൝
−5 = 2 + ߣ
2 = 3 − ߣ

7 = 4 + ߣ2
⇔ ൝

−7 = ߣ
1 = ߣ

3/2 = ߣ
, il punto B non appartiene alla retta r. 

(2 punti) 
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d)  
Parallele: 

Il vettore ݑሬ⃗ = ൭
1
−1
2
൱  e il vettore direttore della retta ݏ, ݀⃗௦ = ൭

7
1
5
൱ non 

sono collineari, dunque le rette ݎ e ݏ non sono parallele. 
 
Incidenti: 
௦ሬሬ⃗ݎ (ߤ) = ௥ሬሬ⃗ݎ  (ߣ)

൝
1 + ߤ7 = 2 + ߣ
1 + ߤ = 3 − ߣ
ߤ5 = 4 + ߣ2

⇔ ൝
ߤ7 − ߣ = 1
ߤ + ߣ = 2

ߤ5 − ߣ2 = 4
⇔ ൝

ߤ7 − ߣ = 1
ߤ8 = 3

ߤ9 = −2
⇔൝

ߤ7 − ߣ = 1
ߤ = 3/8
ߤ = −2/9

 

 .sono sghembe ݏ e ݎ non sono incidenti, dunque ݏ e ݎ
(2 punti) 

 

 
 


