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Esercizio 1 (8 punti) 

a. (푥 ) ∙ (푥 ) ÷ 푥 = 푥 = 푥 = 푥 = √푥  

(1 punto) 

 

b. ∙ ∙
∙ ∙

= (푥 ∙ 푦 ∙ 푧 ) = 푥 ∙ 푦 ∙ 푧  

(1 punto) 
 
 

c.  log (푏) = −3 ⇔ 5 = 푏 ⇔ 푏 =       (1 punto) 

 
 

d. log = 2 ⇔ 푎 = ⇔ 푎 = ± , 푐표푛 −  푛표푛 푎푐푐푒푡푡푎푏푖푙푒 ⇒ 푎 =  

(1 punto) 
 

e. 푙표푔 . = 푐 ⇔ 푙표푔 = 푐 ⇔ = ⇔ = ⇔ 푐 = 6 

(1 punto) 

 

f. √ ∙

∙ ∙
=

∙ ∙

∙ ∙
=

∙

∙ ∙
=

∙

∙
= ∙ = 푦 

(3 punti) 
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Esercizio 2 (8 punti) 

a) Le funzioni sono rispettivamente di 4o, 3o e 3o grado.  (1 punto) 

b) La funzione g(x) è positiva per x ∈ ]-∞;-2[ ⋃]2; 3[⋃  ]4; +∞[; 

è negativa per x ∈ ]-2;2[ ⋃]3; 4[; 

si annulla per x ∈ {−2;  2; 3; 4}  (1,5 punti) 

c) h(x) = - h(-x) quindi la funzione è dispari. (1 punto) 

 

d) Tracciando il grafico della retta y = 3x -2, si vede che le intersezioni 

della retta con la cubica si hanno per x = 1 e x = -2. Perciò la funzione 

i(x) ha degli zeri nei punti (-2;0) e (1;0). (2 punti) 

 

e) i) Osservando gli zeri e i segni della funzione, h è dispari, dunque 

simmetrica rispetto all’origine la funzione h corrisponde alla numero (1);  
 (1,5 punti) 
ii)L’unità corrisponde a un quadretto su entrambi gli assi. (1 punto) 
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Esercizio 3 (8 punti) 

a) calcolo del campo di esistenza/ dominio dell’equazione: 
푥 > 0

푥 − 8 > 0; 푥 > 0
푥 > 8; →  퐷 . =]8; +∞[ 

log (x) + log (x − 8) = +2;  log [(x) ∙ (x − 8)] = +2 ↔  3 = 푥 − 8푥; 

푥 − 8푥 − 9 = 0;  푥 =
8 ± (−8) − 4 ∙ 1 ∙ (−9)

2 ∙ 1
=

8 ± 10
2

→ 

→  퐱ퟏ = +ퟗ;    

 → 푥 = −1 non appartiene al dominio dell’equazione. 

Quindi:  S = {9} (0,5 dominio, 1,5 punti risultato) 

 

b) i) 

 푓 ∩ 푥: 푦 = ∙ (0,5) + 3
푦 = 0

;   ∙ (0,5) + 3 = 0; = −  → 푒푞. 푖푚푝표푠푠푖푏푖푙푒 

푔 ∩ 푥: 푦 = 2 − 1
푦 = 0 ;   2 − 1 = 0; 2 = 1 → 푥 = 0;   퐴(0; 0) 

푓 ∩ 푦: 푦 =
9
4
∙ (0,5) + 3

푥 = 0
;   푦 =

9
4
∙ (0,5) + 3;   y =

21
4

;  퐵 0;  
21
4

 

푔 ∩ 푦: 푦 = 2 − 1
푥 = 0

;    푦 = 2 − 1 = 0;  → 푦 = 0;  퐴(0; 0) 

 (1 punto per f, 1 punto per g) 
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ii)  

Funzione f: 

 푓푢푛푧푖표푛푒 푑푒푙 푡푖푝표:푦 = 퐵 ∙ 푎 + 퐶 → 푎 = ;퐵 > 0 → 푓 푓푢푛푧푖표푛푒 푑푒푠푐푟푒푠푐푒푛푡푒 

Funzione g: 

 푓푢푛푧푖표푛푒 푑푒푙 푡푖푝표:푦 = 푎 + 퐵 → 푎 = ; → 푔 푓푢푛푧푖표푛푒 푐푟푒푠푐푒푛푡푒 

(1 punto per f, 1 punto per g) 

iii) 

푓 ∩ 푔: 푦 =
9
4
∙ (0,5) + 3

푦 = 2 − 1
;   

9
4
∙ (0,5) + 3 = 2 − 1 

9
4
∙ 2 + 4 − 2 = 0;  

9
4
∙

1
2

+ 4 − 2 = 0 → 푝표푠푡표 2 = 푍;   

9
4
∙

1
Z

+ 4 − Z = 0;  4푍 
9 + 16푍 − 4푍

4푍
= 0 ∙ 4푍;  −4푍 + 16푍 + 9 = 0 

푍 =
−16 ± 16 − 4 ∙ (−4) ∙ 9

2(−4) =
−16 ± 20

−8
→ 

푍 = 2 = −
1
2
→ 푒푞. 푖푚푝표푠푠푖푏푖푙푒 

푍 = 2 = → 푥 = 푙표푔 ( ) → 푦 = 2 ( ) − 1 = − 1 = → 퐶 푙표푔 ;  

(2 punti) 
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Esercizio 4 (8 punti) 

a. |푥 − 푥| = 6 
푥 < 0 ∨  푥 > 1
푥 − 푥 = 6  ∨ 0 <  푥 < 1

−푥 + 푥 = 6 
 

푥 < 0 ∨  푥 > 1
(푥 − 3)(푥 + 2) = 0 ∨ 0 <  푥 < 1

−푥 + 푥 − 6 = 0 

 

S = {-2; 3}          (2 punti) 

 

 

b. √푥 + 2푥 − 15 = 푥 − 1 ⇒
푥 + 2푥 − 15 ≥ 0

푥 − 1 ≥ 0
푥 + 2푥 − 15 = (푥 − 1)

⇒ 

 
(푥 + 5)(푥 − 3) ≥ 0

푥 ≥ 1
푥 + 2푥 − 15 = 푥 − 2푥 + 1

⇒
푥 ≤ −5 ∪ 푥 ≥ 3

푥 ≥ 1
4푥 = 16

⇒ 푥 ≥ 3
푥 = 4 

 

S = {4}          (2 punti) 

c. |푥 − 64| = 0 ⇒ 푥 − 64 = 0 ⇒ 푥 = 64 ⇒ 푥 = 4 

S = {4}          (2 punti) 

 

d. (푥 − 4) − 15(푥 − 4) − 100 = 0 ⇒ 푝표푠푡표 (푥 − 4) = 푡 
 

푡 − 15푡 − 100 = 0 ⇒ (푡 − 20)(푡 + 5) = 0 ⇒
푡 = 20
푡 = −5

 

 푥 − 4 = 20 ⇔ 푥 = 24 ⇔ 푥 = ±√24 
 푥 − 4 = −5 ⇔ 푥 = −1,∄푥 ∈ ℝ 

 

S = {−2√6; 2√6}         (2 punti) 
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Esercizio 5 (8 punti) 

Sono dati i vettori 푢⃗ =
1
−1
2

  e 푣⃗ =
0
2
−1

  

a)  

Si osserva che 푢⃗ ≠ 0⃗  e 푣⃗ ≠ 0⃗ . 

Collineari: 푢⃗ e 푣⃗ sono collineari se esiste un 휆 tale che 푢⃗ =  휆푣⃗.  

1 = 0 ∙ 휆
−1 = 2 ∙ 휆
2 = −1 ∙ 휆

, non esiste un 휆,quindi  푢⃗ e 푣⃗ non sono collineari. 

Ortogonali: 푢⃗ e 푣⃗ sono ortogonali se il prodotto scalare tra 푢⃗ e 푣⃗ è nullo. 
푣⃗푢⃗ = −4 ≠ 0, quindi  푢⃗ e 푣⃗ non sono ortogonali 

(1 punto collineare, 1 punto ortogonale) 

b) Determinare 푤  e 푤  del vettore 푤⃗ =
3
푤
푤

 tale che 푤⃗푢⃗ = 0 e 푤⃗푣⃗ = 3 

3 −푤 + 2푤 = 0
2푤 − 푤 = 3 ⇔

−2푤 + 4푤 = −6
2푤 − 푤 = 3 ⇔

−2푤 + 4푤 = −6
3푤 = −3  

⇔
−2푤 + 4(−1) = −6

푤 = −1 ⇔
푤 = 1
푤 = −1 

  

Le coordinate del vettore sono 푤⃗ =
3
1
−1

 (2 punti) 

 
c) La retta 푟 passa per il punto 퐴(2; 3; 4) e ha come direzione il vettore 푢⃗.  

Il punto 퐵(−5; 2; 7) appartiene alla retta 푟?  
−5 = 2 + 휆
2 = 3 − 휆

7 = 4 + 2휆
⇔

−7 = 휆
1 = 휆

3/2 = 휆
, il punto B non appartiene alla retta r. 

(2 punti) 
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d)  
Parallele: 

Il vettore 푢⃗ =
1
−1
2

  e il vettore direttore della retta 푠, 푑⃗ =
7
1
5

 non 

sono collineari, dunque le rette 푟 e 푠 non sono parallele. 
 
Incidenti: 
푟⃗ (휇) = 푟⃗ (휆) 
1 + 7휇 = 2 + 휆
1 + 휇 = 3 − 휆
5휇 = 4 + 2휆

⇔
7휇 − 휆 = 1
휇 + 휆 = 2

5휇 − 2휆 = 4
⇔

7휇 − 휆 = 1
8휇 = 3

9휇 = −2
⇔

7휇 − 휆 = 1
휇 = 3/8
휇 = −2/9

 

푟 e 푠 non sono incidenti, dunque 푟 e 푠 sono sghembe. 
(2 punti) 

 

 
 


