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Esercizio 6 (7 punti) CON 

 

a) 𝐿𝐶 = 8 cm , 𝐵𝐶 = √𝐵𝐿2 + 𝐿𝐶2 = √4 + 64 = 2√17 ≅ 8.25 cm  

(1 punto) 

 

 

 

 

 

 

b) 𝐻𝐶 = 12 − 2𝑥 , 

𝑓(𝑥) = 𝐵𝐶 = √𝐵𝐿2 + 𝐿𝐶2 = √4 + (12 − 2𝑥)2 = 2√𝑥2 − 12𝑥 + 37  

 (2 punti) 

c) 2 √𝑥2 − 12𝑥 + 37 = 2√5 

4𝑥2 − 48𝑥 + 148 = 20 

4𝑥2 − 48𝑥 + 128 = 0 

𝑥2 − 12𝑥 + 32 = 0 

(𝑥 − 4)(𝑥 − 8) = 0    (2 punti) 

⟹  𝑥1 = 4 cm  (ok, verifica e <6), 𝑥2 = 8 cm  (ko verifica  in quanto <6)  

 

d) Area del trapezio 𝐹𝐺𝐶𝐵 =
[(12−𝑥)+𝑥]∙2

2
= 12 𝑐𝑚2,   

Volume del prisma:  

V = 12 ∙ 2 = 24 𝑐𝑚3, 𝑛𝑒 𝑠𝑒𝑔𝑢𝑒 𝑐ℎ𝑒 𝑖𝑙 𝑣𝑜𝑙𝑢𝑚𝑒 𝑛𝑜𝑛 𝑑𝑖𝑝𝑒𝑛𝑑𝑒 𝑑𝑎 𝑥  (2 punti) 
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Esercizio 7 (7 punti) CON 

 

a) Cono sormontato da semisfera.  (1 punto) 

b) 𝑥 ∈ ]0 cm ; 
24

7
 cm[  (1 punto) 

c) 𝑉 =
1

2
∙
4

3
∙ 𝜋 ∙ 23 +

1

3
∙ 22 ∙ 𝜋 ∙ (24 − 7 ∙ 2) =

56

3
∙ 𝜋 ≅ 58,64 cm3  (2 punti) 

d) 𝑉(𝑥) =
1

2
∙
4

3
∙ 𝜋 ∙ 𝑥3 +

1

3
∙ 𝑥2 ∙ 𝜋 ∙ (24 − 7 ∙ 𝑥) (2 punti) 

=
2

3
𝜋𝑥3 + 8𝜋𝑥2 −

7

3
𝜋𝑥3 = −

5

3
𝜋𝑥3 + 8𝜋𝑥2 cm3  

e) 𝑥 = 3,2 cm  (1 punto) 
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Esercizio 8 (7 punti) CON 

 

a) 𝑁𝐵(11) = 1′500 ∙ 1,143∙11 ≅ 113′227 persone  (1 punto) 

 

b) 13′000 = 500 ∙ 1,72𝑡  ⇔   26 = 1,72𝑡   ⇔   𝑡 = log1,72(26) ≅ 6 giorni  

(2 punti) 

 

c) Fattore di crescita giornaliero = 1,143 ≅ 1,4815 (2 punti) 

Percentuale di crescita giornaliera  = 1,4815 − 1 = 0,4815 = 48,15%  

 

d) 1′500 ∙ 1,143𝑡 = 500 ∙ 1,72𝑡   ⟺   3 ∙ 1,143𝑡 = 1,72𝑡 (2 punti) 

⇔  log(3 ∙ 1,143𝑡) = log(1,72𝑡)   ⇔   log(3) + log(1,143𝑡) = log(1,72𝑡) 

⇔ log(3) + 3𝑡 ∙ log(1,14) = 𝑡 ∙ log (1,72) 

⇔   𝑡 ∙ (3 ∙ log(1,14) − log(1,72)) = − log(3) 

⇔   𝑡 =
−log (3)

(3 ∙ log(1,14) − log(1,72))
≅ 7,36 

Dunque si avrà lo stesso numero di persone che hanno partecipato al quiz
 a Basilea e a Lucerna dopo 7,36 giorni.
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Esercizio 9 (7 punti) CON 

a) Coordinate di B:         (1 punto) 

AB⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (

xB − 2
yB − 34

zB − (−14)
) = (

30
−40
5

) → xB = 32; yB = −6; zB = −9 → B(32;−6;−9)  

 

b) Angolo :          (2 punti) 

AB = √302 + (−40)2 + 2522
= √2525

2
;  

AC = √302 + (−10)2 + 2022
= √1400

2
 

P = √2600
2

∙ √1400
2

∙ cos(α) = 30 ∙ 30 + (−40) ∙ (−10) + 20 ∙ 5 = 1400 

cos(α) =
1400

√2525
2

∙ √1400
2

= 0.738 →  α = 41.87°  

 

c) Componente mancante di D:        (1 punto) 

DC⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑚 ∙ AB⃗⃗⃗⃗  ⃗    

(
−54
w
k

) = m ∙ (
30

−40
5

) → m =
−54

30
=

−9

5
→ 

𝐤 =
−9

5
∙ 5 = −𝟗;      𝐰 =

−9

5
∙ (−40) = 72    

 

d) Vettore  AD⃗⃗⃗⃗  ⃗          (1 punto) 

 

AD⃗⃗⃗⃗  ⃗ = AC⃗⃗⃗⃗  ⃗ + CD⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (
30

−10
20)

) + (
54
−72
9

) = (
84

−82
29

)  

 
e) Verifica della perpendicolarità di CE rispetto al piazzale:  (2 punti) 

𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 30 ∙ (−6) + (−10) ∙ (−5) + 20 ∙ 9 = −180 + 50 + 180 = 50 ≠ 0 

𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = −54 ∙ (−6) + 72 ∙ (−5) + 9 ∙ (−9) = 324 − 360 − 81 = −117 ≠ 0 

(per considerare corretta la risposta è sufficiente che sia stato verificato che 

almeno un prodotto scalare non sia nullo) 

La torre non è perpendicolare alla piazza   
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Esercizio 10 (7 punti) CON  

 

a) Ricavo l’altezza del lavandino ℎ: (1 punto) 

𝑉 =
(𝐴𝐵+𝐴𝑏+√𝐴𝐵∙𝐴𝑏)∙ℎ

3
   ⟹  ℎ =  =

3𝑉

𝐴𝐵+𝐴𝑏+√𝐴𝐵∙𝐴𝑏
=

3∙15

15+2.4+√15∙2.4
= 1.9 dm   

 

b) Ricavo la superficie laterale:   (2 punti) 

Altezza dei trapezi “laterali”: ℎ1 = √(
5−2

2
)
2
+ 1.92 = 2.4 dm 

Area dei trapezi “laterali”: 𝐴1 =
(3+1,2)∙2.4

2
= 5,04 dm2  

Altezza dei trapezi “davanti-dietro”: ℎ2 = √(
3−1.2

2
)
2
+ 1.92 = 2.1 dm 

Area dei trapezi “davanti-dietro”: 𝐴2 =
(5+2)∙2.1

2
= 7,35 dm2 

⟹  𝑆𝑡𝑜𝑡 =  2 ∙ (7,35 + 5,04) + 2 ∙ 1,2 = 27,18  dm2  

 

c) Ricavo l’angolo 𝛼 = 𝐶𝐴𝐵̂.  (2 punti) 

 

𝐴𝐶 = √22 + 1.22 = 2.33 dm 

𝐵𝐷 = √32 + 52 = 5.83 dm 

𝐸𝐵 =
𝐵𝐷−𝐴𝐶

2
= 1.75 dm 

𝛽 = arctan (
𝐸𝐵

𝐴𝐸
) = arctan (

1.75

1.9
) = 42.64° 

⟹  𝛼 = 90° + 𝛽 = 132.6°  

 

d) Ricavo il rapporto si similitudine  (2 punti) 

Rapporto di similitudine: 𝑘3 =
𝑉𝑝

𝑉𝐺
=

8

15
   ⟹   𝑘 = √

8

15

3
 

Area del lavandino piccolo: 𝐴𝑝 = 𝑘2 ∙ 𝐴𝐺      
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⟹   𝐴𝑝  = (√
8

15

3
)

2

∙ 15 = 9.9  dm2  


